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ΛΥΣΕΙΣ 

ΙΟΥΝΙΟΣ  2005 

 

ΘΕΜΑ  1o   

α)  

Τιµές 

xi 

Συχνότητα 

νi 

Αθροιστική 

Συχνότητα 

 

xiνi 

0 11 11 0 

1 14 25 14 

2 17 42 34 

3 5 47 15 

4 3 50 12 

Αθροίσµατα 50 ………. 75 

 

β)  

i i

i 1

1
x x

κ

=

= ν
ν
∑ = 

75

50
 = 1,5   βιβλία  

γ)   

δ = 
25 ή 26 ή

2

ηπαρατ ρηση+ ηπαρατ ρηση
 = 

1 2

2

+
 = 1,5   βιβλία  

δ)   

R = µέγιστη παρατήρηση – ελάχιστη παρατήρηση = 4−0 = 4  

 

ΘΕΜΑ  2o   

α)  

x 1
lim f (x)

−→−
= 

2

x 1

x 1
lim

x 1−→−

−

−
=

x 1

(x 1)(x 1)
lim

x 1−→−

− +

−
=

x 1
lim (x 1)

−→−
+ =0 

β) 

x 1
lim f (x)

+→−
=

x 1
lim ( x )

+→−
κ + µ = −κ + µ  

γ)  

x 1
lim f (x)

−→
=

x 1
lim( x )

−→
κ + µ = κ + µ  

δ)  

x 1
lim f (x)

+→
= 2

x 1
lim(x 2x 5 ln x)

+→
+ + + = 1+ 2 + 5 + 0 = 8 

ε)  

Πρέπει να ισχύουν :    
x 1
lim f (x)

−→−
=

x 1
lim f (x)

+→−
  και   

x 1
lim f (x)

−→
=

x 1
lim f (x)

+→
  ⇔  

                                     0 = −κ + µ     και    κ + µ = 8     ⇔  
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                                     µ = 4   και   κ = 4  

 

ΘΕΜΑ  3o   

α)  

f ΄(0) = 0
2−2·0 = 0    και    f ΄(2) = 2

2−2·2 = 4−4 = 0  

β.  

f ΄(x) = 0    ⇔    x
2−2x = 0    ⇔    x = 0   ή   x = 2  

                     Πρόσηµο της  f ΄ και µονοτονία της f   

x −∞                 0                 2               + ∞ 

f΄               +       0        −       0        + 

f                         |                  | 

 

Από τον πίνακα βλέπουµε ότι η συνάρτηση f  : 

Είναι γνησίως αύξουσα σε κάθε ένα από τα διαστήµατα   (−∞ ,  0]   και   [2,  + ∞) 

Και γνησίως φθίνουσα στο  [0,  2]  

γ)  

f ΄΄ (x) = 2x−2 

δ)  

Από τον παραπάνω πίνακα βλέπουµε ότι η  f  παρουσιάζει  

τοπικό µέγιστο για  x = 0  και τοπικό ελάχιστο για  x = 2 

ε)  

Αφού   f ΄(x) = x
2−2x,   θα είναι   f(x) = 

3x

3
−x

2
 + c , όπου c πραγµατική σταθερά.  

Όµως   f(0) = 2005,   άρα  0−0 + c = 2005    ⇔    c =  2005  

Οπότε    f(x) = 
3x

3
−x

2
 +2005 . 

 

ΘΕΜΑ  4o   

α)  

Ν(0) = 2·0
3−0

2 
+ 5·0 +1000 = 1000  δελφίνια  

β)  

Ν΄(t) = 6t
2−2t + 5 

γ)  

Ν΄(2) = 6·2
2−2·2 + 5 = 24−4 + 5 = 25   δελφίνια / έτος 

δ)  

Ν(10) = 2·10
3−10

2 
+ 5·10 +1000 = 2000−100+50 +1000 = 2950   δελφίνια  

 

 


